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Aufgabe 1.
Beschreibe die Primideale in ℂ[𝑥, 𝑦].

Aufgabe 2.
Sei 𝐾 ein Köper, 𝑉 ⊆ 𝔸𝑛

𝐾 eine algebraische Menge. Seien 𝑥1, … , 𝑥𝑛 ∈ 𝔸𝑛
𝐾 endlich viele

Punkte, mit 𝑥𝑖 ∉ 𝑉 für alle 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑛. Dann gibt es bereits ein 𝑓 ∈ 𝐾[𝑥1, … , 𝑥𝑛] so dass
𝑓 (𝑥𝑖) ≠ 0 für alle 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑛 und 𝑓 (𝑧) = 0 für alle 𝑧 ∈ 𝑉.

Aufgabe 3.
Sei 𝑅 ein Ring, 𝐼, 𝐽 ⊆ 𝑅 Ideale. Beweise:

(i) Falls √𝐼𝐽 = 𝑅, dann bereits 𝐼 = 𝑅 und 𝐽 = 𝑅.
(ii) Sei 𝔭 ⊆ 𝑅 ein Primideal. Angenommen, 𝐼𝐽 = 𝔭. Dann gilt bereits 𝐼 = 𝔭 oder 𝐽 = 𝔭.

(iii) Finde ein Beispiel für √𝐼 + √𝐽 ≠ √𝐼 + 𝐽.

Sei nun 𝑅 = 𝐾[𝑥, 𝑦] mit 𝐾 ein Körper, und 𝐼 = (𝑥2, 𝑥𝑦).

(iv) Zeige, dass √𝐼 ein Primideal ist, aber 𝐼 kein Primärideal ist.

Sei nun 𝑅 = 𝐾[𝑥, 𝑦, 𝑧]/(𝑥𝑦𝑧, 𝑦2).

(v) Zeige, dass die Ideale (𝑥), (𝑧) ⊆ 𝑅 Primärideale sind, und bestimme ihre Radikale.

Aufgabe 4.
Löse die verbleibenden Wahr-oder-Falsch-Fragen von Zettel 0.


